Kinh nghiém giang day
Chuyén dé 1.

HE THU'C KHOANG CACH VA CAC UNG DUNG
TRONG HINH HOC PHANG

I.LY DO CHON DE TAI:

Nhiéu nam gan day, thuc t& cho thay bai todn hinh hoc phang chi€ém uu thé
trong cac dé thi chon hoc sinh gidi cac cap, ma van deé tiép tuyén cia dudng tron
la mot trong nhirng ndi dung dudc khai thac kha phong phu va da dang. Trong
qua trinh giang day b6i dudng hoc sinh gioi, ching t6i da tap hdp va hé thong
dudi dang cac chuyén dé. Bai viét nay man phép gidi thiéu cung cac anh chi dong
nghiép va cac em hoc sinh chuyén dé: ]

"Hé thiuc khoang cach va cac irng dung trong hinh hoc phang”.
11.NOI DUNG PE TAI:

A.Bo dé:

Cho dudng tron (y)va hai diém A,B ndm trén do. Mot dudng tron (p)ti€p xuc
trong vGi (y) tai T. NEéu AE va BF la cac ti€p tuyén cla (p)lan lugt tai E va Fthi
TA AE
TB BF’

* Chdng minh:

Goi A, va B, Ian lugt la cac giao diém clia TA va TB Vvdi(p). TacOAB,//AB.
Do dé:

AE) AA.AT BB BT (BF)
TA,) ATAT BT BT |TB,
Wivay: AE_BF _ AE_TA _TA

TA, TB, BF TB, TB
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Tu hé thirc da dugc chitng minh trong bd dé trén, ching ta sé& van dung giai
quyét mot s bai toan minh hoa sau day nham lam ro tac dung tich cuc cta no.

B. Cac bai toan &'ng dung:
Bai toan 1:

Cho (Q)la dudng tron ngoai ti€p tam gidc ABC va D la ti€p diém cla
dudng tron (p)tam I ndi ti€p tam giac ABC véi canh BC. Goi (w)la dudng tron

ti€p xdc trong vdéi (Q) tai T va ti€p xic BC taiD. Chirng minh rang: ATI =90°.

*L3i giai:

UGoiE vaF lan lugt |a cac ti€p diém cla dudng tron (p) v8i cac canh CA va CB.
Theo bb dé trén ta co:

TB BD BF

TC CD CE

Do d6 ATBF dong dangATCE ,= TFA =TEA.

TU d6 5 diém A,1E,F,T nam trén mot dudng tron.

Vi vay: ATI = AFI =90°.

Bai toan 2:

Cho ABCD la mot t giac ndi ti€p dudng tron(Q). Gia si (o) la dudng tron
ti€p xuc trong véi (Q) taiT, ti€p xic véi BD va AClan lugttai E vaF. Goi P la

giao diém clia EF va AB.Chling minh rang: TP la tia phan giac clia géc ATB.

*L3i giai:

Gv: Duong Thi Xuan An _ T6 Toan - Tin _ Truong THPT Chuyén Bén Tre 2



JAp dung bd dé véi cac dudng tron (Q),(w)va hai diém A,B ta dugc: %z%.
Ta can chi’ng minh: ﬂ:ﬁ.
BE BP
That vay, chi'y PEB = AFP va ap dung dinh ly sin vao cac tam giac APF,BPE,
ta co:
AP sinAFP sinBEP BP
AF  sinAPF sinBPE BE
AF AP

Do dé: —="—".
BE BP

Bai toan 3:

Cho tam giac ABC ndi ti€p dudng tron (Q). Pudng tron (w)la dudng tron
ti€p xuc trong v&i (Q) tai T, ti€p xuc véi cac canh AB va ACIan lugt tai P va Q.

Goi S la giao diém cla AT va PQ. Chi'ng minh rang: SBA =SCA.

«LOi giai:
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Ap dung b6 dé , ta co:

BP BT sinBCT sinBAT PS
CQ CT nCBT sinCAT QS
1ISuy ra ABPS dong dang ACQS
Do do: SBA =SCA.

Bai toan 4:

Xét dudng tron (0)va day cung AB. Gia sU cac dudng tron (0,),(0,) tiép xuc
trong véi (0) va tiép xiic ddy AB. Goi M va N la cac giao diém cla (0,) va (0,).

Chdng minh réng dudng thdang MN di qua trung diém clia cung AB khdng thudc
mién chlfa M va N.

«LOi giai:
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Ki hiéu P va Q lan lugt la cac ti€p diém clia (0,) vdi (0)va AB; Ki hiéu R va
S lan lugt la céc ti€p diém cta (0,) véi (0)va AB. Goi T la trung diém cla cung
AB khong thudc mién chua M va N.
_Ap dung b dé trén vao cac dudng tron (0),(0,) va cac diém A,B vdi hai tiép
tuyén AQ,BQ ddi véi (0,), ta dugc:
PA 0A
PB QB
= PQ la tia phan gidc cla APB= PQ qua T. Tudng tu RS cling qua T.
M3t khac, POA =QTA + QAT = PRA + ART = PRS
Do do6 4 diém P,Q,R,S cung thudc mét dusng tron, ta ki hiéu (0,).
Tacd PQ la truc déng phuang cua (0,) va (0,);

RS 1a truc dang phuang clia (0,) va (0,);

MN la truc déng phuong clia (0,) va (0,).
Nhu vdy MN, PQ va RS dong quy tai tdm dang phucng cla 3 dudng tron
(0),(0,),(0,).
TU d6 két ludn MN qua T,véi T la trung diém cla cung AB khéng thudc mién
chifa M va N.

Bai toan 5:

Cho tam giac ABC. Bugng tron (o)qua 2 dinh B va C. budng tron (o,) tiép
xUc trong V@i (w)va ti€p xuc véi hai canh AB va AClan lugt tai T,P va Q. Goi M
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la trung di€ém cla cung BC ( chlfa di€ém T') cla (o). Ching minh rang: PQ,BC va
MT dbng quy.

«LOi giai:

1Goi K=PQBCva goi K'=MT nBC.

Ap dung dinh Iy Menelaus cho AABC Véi cat tuyén POK ta dudc:

KB oC PA_,_KB_BP

KC QA PB KC CQ

M3t khac, M 1a trung diém cla cung BC ( chra diém T) cla (o)nén MT la phan
KB TB

KC TC

giac ngoai cua BTC, do do:

Vi vay, ta can ching to %z%,diéu nay ding theo bd dé , suy ra K =K',co

dpcm.
Bai toan 6:

Cac dudng tron (0,) va (0,)tiép xuc trong vdi dudng tron (0)lan lugt tai
Mva N. Cac ti€p tuyén chung trong clia (0,) va (0,)cét dudng tron (0)tai bon
di€ém. Goi B va C la hai trong chlng, sao cho B va Cnam cung phia ddi vdi
dudng thang 0,0,. Chiing minh rang BC song song V(i ti€p tuyén chung ngoai
cua (0,) va (0,).

* Lgi giai:
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|IVé céc ti€p tuyén chung trong GH,KLcua (0,) va (0,)sao cho Gva Lnam trén
(0,), cOn Kva Hnam trén (0,). Goi EF la ti€p tuyén chung ngoai clia (0,) va
(0,)sao cho E va B nam cung phia d6i véi dudng thang 0,0,.

UKi hiéu P va Q la cac giao di€ém clia EF vdi dudng tron (0), ta s& chirng minh
BC//PQ. Ki hiéu A la trung di€m cla cung PQ khdng thudc mién chlra M va
N.Goi AX va AY la hai tiép tuyén tai X va Y cla cac dudng tron (0,) va (0,).

Theo két qua cla bai toan 4 ta chirng minh dudc A,E va M thang hang; A,F
va N ciling thang hang va t& giac MEFN ndi ti€p dudng tron. Do do:
AX’=AE.AM =AF.AN =AY’ vith€ AX =AY (1)
MA MB MC
AX BG CL
N MA.BC _ MB.AC _ MC AB _ MB.AC + MC.AB

AX.BC BGAC CLAB BGAC+CLAB

Theo bd dé, ta co:

|IMat khac, ap dung dinh ly Ptolémé cho tir giac ABMC:
MA.BC=MBAC +MC.AB

Do d6: AX.BC =BG.AC +CL.AB

Tuong tu: AY.BC=BH.AC +CK.AB

Két hap (1) = AC.(BH — BG) = AB.(CL - CK)

Hay: AC.GH =AB.KL = AC=AB

Do d6 A la trung diém cung BC clia dudng tron (0)
Vi vay BC//PQ. Bai toan dugc chirfng minh.

Gv: Duong Thi Xuan An _ T6 Toan - Tin _ Truong THPT Chuyén Bén Tre 7





